
         

 

Varianta 92 
 
Subiectul I 

a) a=2. b) 120022cos2002sin2002cos 22 =⋅=− πππ . c) .5254 =⇒= RAB  

Centrul cercului este mijlocul lui AB, C(0,2). Ecuaia cercului este .20)2( 22 =−+ yx  
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f) Cu formula lui Heron obinem .662349 =⋅⋅⋅=S  
 
Subiectul II 
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 b) 12 progresii aritmetice cu trei elemente. 

c) }5,4,3,2,1{∈n , deci 5 numere naturale satisfac relaia dat . 
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f’ este strict cresctoare, ( ) 00' =f , deci x0=0 este singurul punct de extrem local.  
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Subiectul III 

Fie 1),(det,),( 22 =+=
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a) GxxXxMGXI ∈=∈= )sin,(cos)(,)0,1(2 .  
b)Fie A=X(a,b), B=X(c,d) .G∈  Avem 
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rezult  c GBA ∈⋅ . 
c) Calcul direct. 
d) Din teorema Cayley-Hamilton obinem 02 2

2 =+− IaAA , de unde 

rezult .2 2
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e) Din 122 =+ ba  rezult  c  exist  )2,0[ π∈x astfel ca xbxa sin,cos == .  
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elementele lui G(A) sunt distincte. Dac ar exista dou matrice din G(A) a.î. nm AA =  cu 
∈nm, N, ,nm ≠  rezult  ∈+= kknm ,2 π Z ⇔  

πknm 2=−⇔ , contradicie cu faptul c π  este iraional. 
 
Subiectul IV 
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d) Din punctul e) rezult c 0)( ≥nnI este convergent, fiind monoton i m rginit. Fie 

∈=
∞→

III n
n

,lim R. Trecând la limit în relaia de la b), obinem 00 =⇒=+ III . 

e) Din relaia de la b) obinem .1,
12

1
1 ≥−

−
= − nI

n
I nn  Rezult  c  

.)1(1)1(...
32

1

12

1
...

32

1

12

1

12

1
021 I

nn
I

nn
I

n
I nn

nnn ⋅−+⋅−++
−

−
−

==






 −
−

−
−

=−
−

= −−

 Rezult  1,)1( 1
0 ≥⋅−+= − nIIa n

n
n . 

f) Cum ,0lim =
∞→ n

n
I din punctul e) rezult c

4
lim 0

π==
∞→

Ian
n

. 

g) Din relaia de la e) obinem nn
n Ia =







 −−
4

)1(
π

i .
4

)1( nn
n nIan =







 −− π
 Pe de alt 

parte din punctul b) i monotonia lui )( nI ob inem  

12

1
2 1 +

=+≥ + n
III nnn  i 

12

1
2 11 +

=+≤ ++ n
III nnn ,deci ⇔

−
≤≤

+ )12(2

1

)12(2

1

n
I

n n   

)12(2)12(2

1

−
≤≤

+
⇔

n

n
nI

n n . Rezult  c .
4

1
lim =

∞→ n
n

nI  

 

            

 


